Opakovani
1. Vyfeste integral [ i—j& dx (dpravy)
2. Vyfeste integral [ +/6z — 7dx (substituce)

3. Vyfeste integral [ sinz cosx dz (substituce)

Urcity integral

Reseni urcitého integralu fab f(z) dx spocivé ve dvou krocich:

a vypocet odpovidajiciho neuré¢itého integrélu (zdpis bez horni a doln{ meze)
b dosazeni mezi f; f(z)dx = [F(x)], = F(b) — F(a)

Napt.:



GEOMETRICKE APLIKACE URCITEHO
INTEGRALU

Obsah rovinného obrazce A={[x,y]e R*: a<x<bh, g(x)<y< f(x)}:

P=[If(X)-g()]dx [m’]

Obsah rovinného obrazce ohrani¢eného kfivkou y:x=o(t), y=w(t),te{a, £):
B
P=[ly®¢®dt [m’]
Objem rotacniho télesa, které vznikne rotaci plochy
A={[x,y]eR?: a<x<h, g(x)<y< f(x)} kolemosy x:
b
V=z[[f*(x)-g*(]dx [m’]

Objem rotacniho télesa, které vznikne rotaci plochy ohrani¢ené kfivkou
y:x=p(),y=w({t),te{a, f) kolemosy x:

B
V=z[y*®)le®]dt [m°]

Délka kfivky y:y = f(x), xe(a,b):

L =T,/1+[f'(x)]2 dx [m]

Délka kfivky y : x=o(t), y=w(t),te{a, p):

B
L=[lo OF +[y'®F dt [m]

Obsah rotacni plochy, ktera vznikne rotaci kfivky y:y = f(x), xe(a,b) kolemosy x:

S =2z | @) [y1+[f ()T dx [m’]

Obsah rotacni plochy, ktera vznikne rotaci kiivky 7 :x=gp(t), y=w(t),t e(e, £) kolem
osy X:

s
s =27 [y® o OF +[p'OF dt [m’]




Priklady
a Vypoététe obsah ttvaru mezi pifmkou y = 5 a parabolou y = 22 + 1.

b Pomoci uréitého integralu odvod’te vzorec pro obsah kruhu o poloméru r.



